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Nota Importante: En los parciales asociados a la aprobación directa, el alumno deberá 
ser capaz de reproducir las demostraciones, las deducciones y los desarrollos vistos en 
teoría o existentes en la bibliografía recomendada a tal fin por la cátedra. 

 
 
Ejercitación a desarrollar en el aula: 
Se deberá desarrollar en el aula los ejercicios  

Recta en R 2 : 1a, 1g, 1h ,2c ,3c ,4a ,5a ,5d ,6d, 7c, 8a 
Plano: 10d, 11a, 12a, 13g, 14, 15a, 16b , 17a, 18a.  

Recta en R 3 : 19a , 20a, 22b, 23b, 24, 25, 27, 30a, 32a. 
Los demás ejercicios deben ser realizados por los alumnos. 
 
 

La recta en el espacio bidimensional 
 
1.- Hallar la ecuación vectorial, paramétrica, cartesiana simétrica, general, segmentaria, 
explicita y Normal de las siguientes rectas: 

a) Paralela al vector jiv
((

32 +=  y pasa por el punto P(1,3). 

b) Paralela al vector jiv
((

+=  y pasa por el punto P(0,4). 

c) Paralela al vector jiv
((

+−= 2  y pasa por el punto P(-5,2). 

d) Paralela al vector jiv
((

77 +=  y pasa por el punto P(0,0). 

e) Paralela al vector jiv
((

64 +=  y pasa por el punto P(5,1). 

f) Paralela al vector  y pasa por el punto P(3,3). 
g) Comparar las pendientes en las ecuaciones explicitas de los puntos a) y e), que 

observa? ¿A qué se debe la observación? ¿Esto mismo sucede con algunos 
otros puntos? 

h) Identificar la distancia al origen de las rectas de los puntos a) y e) observando su 
ecuación normal. 

 
2.- Hallar las ecuaciones cartesianas simétricas, segmentaria y explícita de las rectas 
que pasan por los siguientes puntos: 

a) P1(3,1) y P2(5,4) 
b) P1(1,1) y P2(0,0) 

c) P1(5;0) y P2(0;2).- 
d) P1(1;0) y P2(0;1).- 

3.- Hallar la ecuación general de las siguientes rectas: 

a) Que pasa por el punto (3,5) y su vector normal es jiv
((

32 += .- 

b) Que pasa por el punto (2,-1) y su vector normal es jiv
((

+= .- 

c) Que pasa por el punto (4,3) y su vector normal es jiv
((

25 += .- 

 
4.- Hallar la distancia d desde. 
 a) La recta  0  24 -15y   8x =+ al punto (-2,-3). 

 b) La recta con ordenada al origen 5 y abscisa al origen 2 al punto (3,2). 
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 c) la recta 1
5

1y
  

3

2-x
=

+
+  al punto (3,2). 

 d) la recta  0  24 -5y  8x =+  al punto (0,0). 

 

5.- Hallar el valor de “w” para que las siguientes rectas sean paralelas. 

 a) 1
5

1y
  

3

2-x
=

+
+    ;   1

5

1-y
  

w

12x
=+

+
 

 b) 1
5

1y
  

3

2-x
=

+
+    ;   05wy6x =++  

 c) (4,2)(2,5)y)(x, +=   ;  01-wy6x =+  

 d) 




43

25

−=

+=

y

x
   ;  01-y2wx =+  

 
6.- Hallar el valor de “w” para que las siguientes rectas sean perpendiculares. 

 a) 1
5

1y
  

3

2-x
=

+
+    ;   1

w

1-y
  

5

1x
=+

+
 

 b) 1
2

1y
  

4

x
=

+
+    ;  07-y3wx =+  

 c) (4,2)(2,5)y)(x, +=   ;  01y5wx =++  

 d) 




43

25

−=

+=

y

x
   ;  01-y2wx =+  

 
7.- Hallar el ángulo entre las siguientes rectas. 

 a)  0  24 -5y  8x =+    ;  1
5

1y
  

3

2-x
=

+
+ . 

 b)  0  5 2y  -x =+    ; 32xy +=  

 c) 




43

25

−=

+=

y

x
   ; 052y-4x =+  

 
8.- Hallar el valor del parámetro K de manera tal que: 
 a) 0  2  k 5y   3kx =++ pase por el punto (-1,4). 

 b) 0  7 -ky  - 4x =  tenga pendiente 3. 

 c) 6 -3k  y  kx =+  tenga abscisa en el origen igual a 5. 

 
 
9.- Hallar las ecuaciones de las rectas que: 

a) Pasa por (-3,1) y tiene pendiente 2. 
b) Pasa por (0,4) y es paralela a 2x-y+1=0 
c) Es  mediatriz del segmento cuyos extremos son los puntos de coordenadas 

 (1,2) y (3,6). 
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El Plano 

 
10.- Hallar las ecuaciones general, segmentaria y normal de los planos, conociendo el 
vector normal y un punto. 
 

a) )2,3,4(=n  y P(5,1,3) 

b) )1,2,1(−=n  y P(-2,6-1) 

c) )0,3,5(=n  y P(1,2,3,) 

d) )2,1,3(=n  y P(-1,2,-2) 

 
11.- Hallar la ecuación general del plano dado un punto que le pertenece y dos vectores 
paralelos a dicho plano. 
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a) )5,1,3( −=q  ; )2,3,1(=p  y P(2,1,1) 

b) )1,0,2(=q  ; )4,2,4(=p  y P(3,4,2) 

c) )5,2,5(=q  ; )3,2,1(−=p  y P(0,0,0) 

d) )7,5,9( −=q  ; )6,3,1(−=p  y P(3,1,5) 

 
12.- Hallar la ecuación general del plano dados tres puntos. 
 

a) P1(2,1,1)  P2(3,2,-1)  y P3(1,4,5) 
b) P1(1,2,3)  P2(3,2,1)  y P3(2,1,3) 
c) P1(5,2,3)  P2(0,0,0)  y P3(4,1,3) 
d) P1(-5,2,-1)  P2(4,1,8)  y P3(-9,3,4) 

 
13.- Hallar la ecuación del plano:  

a) Paralelo a 012432 =−++ zyx  y que pasa por el origen de coordenadas. 

b) Paralelo al plano xy y que pasa dos unidades por debajo del mismo. 
c) Perpendicular al eje z, que pase por el punto (2,3,6). 
d) Paralelo al plano yz, que pase dos unidades detrás del mismo. 

e) Que corta a los ejes en los puntos (-2,0,0); (0,3,0) y (0,0,5). 
f) Que pasa por el punto (-1,2,4) y es paralelo al plano 06532 =+−− zyx . 

g) Que es perpendicular en el punto medio al segmento que une los puntos  
(-2,2,-3) y (6,4,5). 

 
14.- Reducir la ecuación del plano 01222 =−+− zyx  a la forma normal, dando los 

cosenos directores y la longitud de la normal (distancia del plano al origen de 
coordenadas).  
 
15.- Hallar la distancia entre punto y plano de: 
 a) P(2,-2,3) y el plano 01222 =−−+ zyx . 

 b) P(7,3,4) y el plano 013236 =−+− zyx . 

 c) P(1,0,4) y el plano 052 =+−+ zyx . 

d) P(5,1,3) y el plano 01542 =+−+ zyx . (Justifique el resultado) 

 
16.- Hallar el ángulo agudo que forman los planos: 

a) 72 =+− zyx  y 0112 =−++ zyx .  

b) 0168 =−+− zyx  y 01068 =++− zyx . 

c) 014632 =−−− zyx  y 07632 =+−− zyx . 

 
17.- Hallar la distancia entre los planos: 

a) 0168 =−+− zyx  y 01068 =++− zyx . 

b) 014632 =−−− zyx  y 07632 =+−− zyx . 

c) 0423 =−+− zyx  y 08246 =−+− zyx . (Justifique el resultado) 

d) 042 =++++ zyx  y 0832 =−+− zyx  (que observa en este punto?). 

 
18.- Hallar el valor de w para que los siguientes planos sean paralelos. 

a) 72 =+− zyx  y 01122 =−+− zywx .  
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b) 01685 =−+− zyx  y 01034 =++− zywx . 

c) 022 =−−+ zyx  y 05 =+++ zywx . (Verifique la respuesta y Justifique) 
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La recta en el espacio tridimensional 
 
19.- Dadas las siguientes rectas, hallar el vector director y un punto. 
 

 a) 




=+−−

=−−+

01374

083

zyx

zyx
 

 b) 




=++−

=−−+

02352

012

zyx

zyx
 

 c) 




=+−+

=++−

01452

0324

zyx

zyx
 

 d) 




=−++

=++−

0322

043

zyx

zyx
  

 
20.- Escribir las ecuaciones Vectoriales, Paramétricas y cartesianas simétricas de las 
rectas: 
 

 a) 




=+−−

=−−+

01374

083

zyx

zyx
 

 b) 




=++−

=−−+

02352

012

zyx

zyx
 

 c) 




=+−+

=++−

01452

0324

zyx

zyx
 

 d) 




=−++

=++−

0322

043

zyx

zyx
  

 
21.- Escribir las ecuaciones cartesianas simétricas de las rectas que pasan por los 
puntos: 
 a) (1,2,3) y (-1,-2,4). 
 b) (5,2,1) y (2,5,-4). 

 c) (4,2,3) y (1,3,-4). 
 d) (3,2,1) y (4,3,2). 

 
22.- Hallar los puntos de intersección con los planos coordenados de las rectas: 
 

 a) 




=++

=+−

723

02

zyx

zyx
  b) 

1

6

1

3

2

1

−

−
=

+
=

− zyx
   

 
23.- Hallar el ángulo formado por las rectas: 

a) 




=−−

=−+−

012

022

zy

zyx
  y  





=−+−

=−+−

0422

022

zyx

zyx
 b) 

6

4

3

2

6

1 −
=

−

+
=

− zyx
 y 

2

4

6

3

3

2

−

+
=

−
=

+ zyx
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c) 




=+−

=−++

023

0422

zyx

zyx
 y 

2

4

6

2

7

2

−

−
=

+
=

− zyx
 

 
24.- Hallar el ángulo que forma la recta que pasa por (3,4,2) y (2,3,-1) con la que une los 
puntos (1,-2,3) y (-2,-3,1). 

 

25.- Hallar el ángulo formado por la recta 
6

3

6

1

3

1

−

−
=

−
=

+ zyx
 y el plano 

0322 =−+− zyx . 

 
26.- Hallar el punto de intersección de la recta y el plano del ejercicio anterior.  
 

27.- Verificar que la recta 
4

3

2

2

1

1 −
=

+
=

− zyx
 es paralela el plano 08576 =−−+ zyx .  

28.- Hallar las ecuaciones de la recta que pasa por el punto (2,1,-2) y es perpendicular al 
plano 04253 =++− zyx . 

29.- Hallar la ecuación de la recta que pasa por el punto (1,4,-2) y es paralela a la recta:  

r = 




=+−−

=−−+

01374

083

zyx

zyx
 

 
30.- En los siguientes pares de rectas, decidir si las mismas son coincidentes o 
paralelas: 

a) 
4

2

3

2

2

1 −
=

+
=

− zyx
 y 

8

2

6

1

4

1

−

+
=

−

−
=

−

+ zyx
  

 

b) 
4

2

3

2

2

1 −
=

+
=

− zyx
 y 

8

4

64

2 2
1

−

−
=

−

+
=

−

− zyx
 

 

31.- Demostrar que la recta 




=−−

=+−

043

052

xz

xy
 esta situada en el plano 035539 =+−+ zyx .  

 
32.- En los siguientes pares de rectas, decidir si se cortan en un punto o son alabeadas. 
Si se cortan, obtener las coordenadas del punto de intersección; si son alabeadas, 
calcular las distancia entre ellas.  
   

a)
6

3

4

2

2

1 −
=

−
=

+ zyx
 y 

5

2

3

1

2

1 −
=

−
=

− zyx
 

 

b) 
6

3

4

2

2

1 −
=

−
=

+ zyx
 y 

5

2

3

1 −
=

−
=

zy
x  

 

 
 
 
 
 

 

  
Las situaciones de ingeniería fueron extraídas del libro Nociones de Geometría 
Analítica y Algebra Lineal (Ana Maria Kozak, Sonia Pompella Pastorelli,Pedro Emilio 
Vardanega
 


