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Las situaciones de ingeniería fueron extraídas del libro Nociones de Geometría 
Analítica y Algebra Lineal (Ana Maria Kozak, Sonia Pompella Pastorelli,Pedro Emilio 
Vardanega) 
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Nota Importante: En los parciales asociados a la aprobación directa, el alumno deberá 
ser capaz de reproducir las demostraciones, las deducciones y los desarrollos vistos en 
teoría o existentes en la bibliografía recomendada a tal fin por la cátedra. 

 
Desarrollo Temático de la Unidad  
Leyes de composición Interna y externa. Propiedades. Definición de espacio vectorial. 
Subespacios. Combinaciones lineales. Dependencia e independencia lineal. Sistema 
de generadores. Base y dimensión de un espacio vectorial. Cambio de base. Bases 
ortogonales y ortonormales. Proceso de ortonormalización de bases de Gram-Schmidt. 
Interpretación geométrica del proceso.  
 
Ejercitación a desarrollar en el aula: 
Se deberá desarrollar en el aula los ejercicios 1a, 1b, 1f, 2,  3, 4, 6, 8a, 8c, 8h, 9a, 9e, 
9h, 11, 13a, 13c. Los demás ejercicios deben ser realizados por los alumnos. 
 
1.- Escribir en forma explícita: 
 a- El inverso aditivo de (1,-2,3,-4).  
 b- El vector suma de (1,1,1) con (2,3,3). 
 c- El vector suma de (2,3,4,5) con el inverso aditivo de (1,3,5,6). 

d- El inverso aditivo de cuatro veces el vector (1,3,-6). 
e- El vector (2,1,0,0) – (2,1,1,1) multiplicado por el escalar –2.  
f- El vector de R4 que sumado al vector (3,2,0,0) da como resultado el vector 
(1,1,2,1). 
g- El vector de R3 que sumado con el inverso aditivo del vector (1,-4-6) da como 
resultado el vector (3,4,2). 

 

2.- El conjunto W = {(x,y) ᵋ R/|x.y=0} ¿Es un subespacio de R2? 

 
3.- Expresar, de ser posible, el vector (7;5) como combinación lineal de los vectores 
(2;1) y (1;1). Representar gráficamente. 
 

4.- Expresar, de ser posible, a )2;5(=v  como combinación lineal de )4;2(1 =v y 

)1;
2

1
(2 −−=v . Representar gráficamente y analizar la situación. 

 

5.- Expresar a )4;3(=v  como combinación lineal de )1;2(1 =v  y )2;1(2 =v .  

 
6.- Expresar el vector (1,1,0) como combinación lineal de (1,2,3); (-1,-1,2) y (1,3,8). 

 

7.- a) ¿Se puede escribir a )1;0;2(−=v como c.l. de )2;0;4(1 =v , )3;1;0(2 −−=v y 

.?)8;2;4(3 =v  Justificar la respuesta. 

b) ¿Para qué valores de k el vector (-5,2,3) puede escribirse como combinación 
lineal de los vectores (1,0,0),(0,1,0),(0,2,k)? 
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8.- Determinar y justificar si los siguientes conjuntos de vectores son linealmente 
independientes (l.i.) o linealmente dependientes (l.d.). 
 

a-  (8;16;4), (2;4;1)  

b- {(1,2)} 
c- {(3;2;1), (1;0;0), (-4;5;-2)}. 
d- {(1;1;9), (2;1;3), (2;2;3), (3;-3;7)}. 

e-  (3;1;-3), (0;0;0)  

f-  )(-4;8,16,0, (-1;2;4;0)    

g- {(1;2;3;4), (0;2;3;4),(0;0;3;4),(0;0;0;4)} 

h-  (2;2)(1;3),, (2;1)  

 
9.- Analizar y justificar si los siguientes conjuntos de vectores constituyen base en los 
espacios correspondientes.  
 
 a- {(1;2), (2;1)} 
 b- {(1;2;1), (2;3;4)} 

c- {(1,1,1); (0,5,2); (0,0,1)}.  
d- {(3;4;3), (1;1;1), (2;2;2)}. 

e- {(1,-1,3); (0,0,0); (2,3,5)}. 
f- {(1,0,0,0); (1,1,0,0); (1,1,1,0); (1,1,1,1)}. 
g- {(2,5,4); (1,3,2); (2;6;4)}. 
h- {(3,2,2); (2,4,4); (4,3,2); (1,1,5)} 

 
10.- Verificar que {(1,1,1); (1,1,0); (1,0,0)} es una base de R3 y escribir el vector (3,4,5) en 
términos de esta base. 
 

11.- El vector (3,4) corresponde a la base canónica { ),( ji
((

}; expresarlo en base 

B={(1,2);(2,1)}. 
 

12.- Las componentes de un vector referido a la base {(1,2);(2,1)} son 
3

5
 y 

3

2
. 

Expresarlo en base {(2,3);(3,2)}. 
 
13- Ortonormalizar las siguientes bases: 
 

a) {(-6;0), (2;3)}. 
b) {(1;5), (-5;1)}. 

c) {(1;1;0), (0;1;1),(1;0;1)}. 
d) {(1,2,1); (0,-1,2); (2,0,-1)}.  

 
 
 
 


